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姓名 学号
1.(15分)设limn→∞ an = 0,用数列极限“ε−N”定义证明

lim
n→∞

a1 + a2 + · · ·+ an
n

= 0

2.(15分)求下列极限

(1) lim
n→∞

(
sin21 + sin22 + · · ·+ sin2n

n
)

1
n , (2) lim

n→∞
sin

x

2
· sin x

22
· · · · · sin x

2n
, x ∈ R
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3.(15分)求下列极限

(1) lim
x→0

ln(1 + 2x) · arctan(x2)
sinx · (e3x − 1)2

, (2) lim
x→a

xa + ax − 2aa

x− a
(a > 0).

4.(15分)设{an}是非负数列，满足an+1 ≤ an + 1
2n , n = 1, 2, · · · ,证明数列{an}收敛.
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5.(15分)设函数f(x)在(0,+∞)上满足方程f(x) = f(x2),且

lim
x→0+

f(x) = lim
x→∞

f(x) = f(1)

试证明：f(x) ≡ f(1), x ∈ (0,+∞).

6.(15分)用确界存在定理证明：若f(x)在[a, b]上连续，f(a)f(b) < 0,则存在ξ ∈ (a, b),使得f(ξ) = 0.

3



这一页是草稿纸

4


